
Geometrie Křivky

Obecně o křivkách

Výklad

• křivka – čára, má pouze jeden rozměr, délku

• rozděleńı

◦ podle zp̊usobu vzniku

∗ analytické – lze je (relativně) snadno matematicky popsat

∗ empirické – neńı znám jejich výtvarný zákon

◦ podle polohy

∗ rovinné

∗ prostorové

• tečna křivky v jej́ım bodě
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k . . . prostorová křivka

A, M . . . dva r̊uzné body křivky k

s = AM . . . sečna křivky k

t . . . tečna v bodě M jako limitńı poloha

sečny s pro A
k→ M (bod A jdoućı po

křivce k k bodu M); t = lim
A

k→M

s

regulárńı bod křivky – existuje v něm právě jedna tečna

– jinak tzv. singulárńı bod

př.

žádná tečna dvě r̊uzné tečny

• tečná rovina v bodě M křivky k

◦ každá rovina, která obsahuje tečnu t sestrojenou v daném bodě M

◦ všechny tvoř́ı svazek tečných rovin

Zpracoval Jǐŕı Doležal 1



Geometrie Křivky

• oskulačńı rovina ω v bodě M křivky k

◦ tečná rovina, která se v bodě M k dané křivce nejv́ıce přimyká (osculatio = lat.

ĺıbáńı)

◦ limitńı poloha tečné roviny τ = At pro A → M

• normálová rovina ν v bodě M křivky k

◦ rovina jdoućı bodem M kolmo k tečně t, tj. ν ⊥ t
M

k t

ν

• hlavńı normála n v bodě M křivky k

◦ pr̊usečnice oskulačńı a normálové roviny v bodě M , tj. n = ω ∩ ν

◦ lež́ı na ńı střed tzv. oskulačńı kružnice, která lež́ı v rovině ω a v bĺızkém okoĺı

bodu M nahrazuje pr̊uběh křivky k

• binormála b v bodě M křivky k

◦ kolmice k oskulačńı rovině ω jdoućı daným bodem M , tj. b ⊥ ω

• rektifikačńı rovina ρ v bodě M křivky k

◦ určena tečnou t a binormálou b

◦ lze do ńı dobře ‘narovnat’ bĺızké okoĺı bodu M křivky k

• pr̊uvodńı (také doprovodný nebo Frenet-Serret̊uv) trojhran křivky k v jej́ım

bodě M

M
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ρ
ω

t . . . tečna

n . . . hlavńı normála

b . . . binormála

 po dvou navájem kolmé

ω = tn . . . oskulačńı rovina

ν = nb . . . normálová rovina

ρ = bt . . . rektifikačńı rovina
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