Zaklady geometrie Planimetrie

Geometricka zobrazeni v roviné

Otoceni (rotace)

Vyklad

e otoceni (rotace) kolem stfedu S o thel velikosti ¢ (0° < ¢ < 360°) v daném kladném
nebo zaporném smyslu je piima shodnost, kterd prifazuje bodu S tyz bod S = S a

kazdému jinému bodu X # S roviny pfitazuje obraz X' tak, ze plati:

1. bod X’ lezi na kruznici o stfedu S a poloméru |SX|

2. polopiimka SX' se ziskd otocenim polopiimky SX o dany uhel otoceni velikosti
¢ v daném smyslu (kladném, tj. proti sméru pohybu hodinovych ruéicek; nebo
zdporném, tj. po sméru pohybu hodinovych rucicek)

e otoceni je jednoznacné urceno stfedem otoceni S, velikosti thlu otoceni ¢ a danym

smyslem otoceni

e pro velikost ¢ = 360° 1hlu otoceni jsou vSechny body roviny samodruzné, pro ¢ # 360°
je samodruzny pouze stted S; pro velikost ¢ = 360° ithlu otoceni jsou vSechny ptimky ro-
viny (silné) samodruzné, pro velikost ¢ = 180° jsou (slabé) samodruzné vsechny piimky
jdouci bodem S, v ostatnich piipadech (¢ # 360°, ¢ # 180°) otoceni samodruzné piimky

nemas
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Resené ulohy

Konstrukce rovnostranného trojihelnika z danych prvku
Priklad: Jsou dany tii navzajem ruzné rovnobézné piimky a,b,c (a || b || ¢) a bod A € a;

sestrojte rovnostranny trojihelnik ABC tak, aby byl Be ba C € c.

Rozbor dlohy:

e predpoklddejme, ze uloha je vyTeSena: nacrtnéme rovnostranny trojiuhelnik ABC' jeho
vrcholy A, B, C vedme po fadé tii rizné rovnobézné pifmky a,b, c a nyni zkoumejme

vztahy, které je zde mozno vyuzit...

e 7 vlastnosti rovnostranného trojihelnika plyne, ze otoceni kolem stiedu A o hel velikosti

60° v kladném smyslu pritazuje vrcholu B obraz B’ = C
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e pro feSeni ulohy bude tedy sta¢it v tomto otoceni sestrojit obraz b’ piimky b a najit
prusecik piimek b', ¢ (da se ukdzat, ze jeden z uhlu, které sviraji piimka b a jeji obraz b’

mé velikost rovnu velikosti ihlu pouzitého otoceni)

Konstrukece:

e zadani ulohy: jsou dény tii navzdjem ruzné rovnobézné piimky a,b,c (a || b || ¢) a bod

Aca
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e sestrojme obraz b, piimky b v otoceni R; kolem stfedu A o tihel velikosti 60° v kladném
sméru a to napiiklad takto: na piimce b sestrojme bod B* tak, ze AB* L b, urceme jeho

obraz Bj v ototeni R; a timto vedme pifmku b; L AB}, Bf € by

e prusecik C7 = b; N ¢ je pak vrcholem hledaného rovnostranného trojihelnika AB;C1,

jehoz tteti vrchol By najdeme na piimce b
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e tytéz konstrukce provedme také v otoceni R, které se od R; lisi pouze zdpornym
smyslem otoceni: obrazem B3 bodu B* v otoceni Rj sestrojme piimku by L ABj, B5 € by

jako obraz ptimky b v tomto otoceni Ry

])2

e prusecik Cy = by N ¢ je pak rovnéz vrcholem hledaného rovnostranného trojuhelnika
AByCs, ktery je druhym fesenim dané ulohy; trojuhelniky AB;C) a AByCs jsou ziejmeé
osové soumeérné podle primky AB*

bQ

Diskuze:
Uloha m4 vzdy pravé dvé feSeni osové soumérnd podle ptimky AB* jdouci bodem A kolmo
k piimce a.
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