Zaklady geometrie Planimetrie

Mocnost bodu ke kruznici

Vyklad

Definice a zdkladni vlastnosti

e necht je v roviné déna kruznice k(S,r) a bod M; mocnosti bodu M ke kruznici k

nazyvame redlné ¢islo m = v? — r? kde v = |[MS)|

e m > 0 resp. m = 0 resp. m < 0, pravé kdyz bod M lezi ve vnéjsi oblasti kruznice k

resp. bod M lezi na kruznici k resp. bod M lezi ve vnitini oblasti kruznice k

e lezi-li bod M ve vnéjsi oblasti kruznice k a T je bodem dotyku teény ¢ vedené z bodu

M ke kruznici k, pak plati |MT|?> = v* — r* = m (plyne z Pythagorovy véty, viz obr. a)

e pro pruseciky A, B kruznice k a jeji libovolné seény vedené bodem M plati [M A|-|M B| =

=mresp. |[MA|-|MB| = —m, je-li bod M ve vnéjsi resp. ve vnitini oblasti kruznice k

1. pro secnu jdouci sttedem S kruznice k je tvrzeni ziejmé (viz obr. b): |[M A|-|M B| =
= (v+7r)-(v—r) =v =712 = mmnebo |[MA|-|MB| = (r+v)-(r—v) =r*—v*=—m

2. jestlize jind se¢na vedenda bodem M protind kruznici k& v bodech A’ B’ (viz obr.
¢), pak jsou trojihelniky A’BM a AB'M podobné (podle véty wu), a tudiz plati:

Sat = Sipr aodtud [MA'| - |MB'| = [MA| - |[MB|

a) b)
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Zaklady geometrie Planimetrie

Chordala a potencni stied

e da se ukazat, ze mnozinou v8ech bodu, které maji stejnou mocnost ke dvéma ruznym
nesoustiednym kruznicim ky(S1,71), ko(S2,72) je piimka p kolmd ke stredné s = S5,

danych kruznic; tato pfimka se nazyvéa chordala kruznic ky, ko
e konstrukci chordaly ukazuji nasledujici obrazky

a) kruznice ky, ks se protinaji v bodech A, B, jez maji stejnou mocnost m = 0 k obéma

kruznicim; je tudiz chordéla p = AB

b) kruznice kq, ks se dotykaji v bodé T, ktery mé k obéma stejnou mocnost m = 0;

chordalou je tedy spoleéna tecna p v bodé T

¢) kruznice kq, ke nemaji zadny spoleény bod; zvolme pomocnou kruznici k'(S’, '),
ktera protina obé kruznice k1, ko, a sestrojme chordalu p; kruznic £, k1 a chordélu
po kruznic k', kg; prusecik P = p; N py mé pak stejnou mocnost ke viem tiem
kruznicim k', k1, ks, je to jejich tzv. potenéni stied; bodem P pak prochézi také
chordala p L 5155 kruznic kq, ko

b) c)
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